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准考證號碼：   

 

國立嘉義女子高級中學 112學年度第 1次教師甄選初試試題卷 

科目：數學科 

時間：112/6/20(二)19：00~20：30 計 90分鐘。 

說明：1.本試題卷共有 2張 2頁計有兩大題試題。答案請書寫於答案紙(2張 2面)。 

2.請核對本試題卷右上角准考證號碼是否正確。 

3.可利用試題卷空白處書寫或計算。 

4.試題卷須連同答案卷一併繳回，請勿書寫姓名。 
                                                                                                        

作答說明：所有的答案請依題號填寫於答案卷上，答案卷請用黑色或藍色原子筆作答，否則不予計分。禁用計算機。 

試題卷與答案卷共4頁。 

參考數值 

 2 1.414 ； 3 1.732 ； 5 2.236 ； 7 2.646 ； 11 3.317 ； 13 3.606  

 2 0 3010log . ； 3 0 4771log . ； 7 0 8451log . ； 11 1 0414log . ； 13 1 1139log . ； 17 1 2304log .  

 

一、 填充題（計16題，每題5分，共80分）： 

 

1. 神童如風參加心算比賽的電視節目錄影，裁判亮出題目，觀眾只理解到題目是求 

             15 15, , , , ,  

這個開根號的數時（方框代表觀眾來不及記憶的數字），說時遲，那時快， 

如風只花了 15秒就算出這個複雜的根式是一個正整數 k，並經裁判確認正確。請問正整數 k＝                  。 

 

2. 設a為正數，若方程式 | | 2 | | 5x a x a    恰有三個解，則a之值為__________。 

 

3. 設雙曲線 Г：
    

2 2

1
49 240

x y
－ ＝ 的焦點為 F、F ，中心為 O，若 P為雙曲線 Г上的一動點，則滿足 'FPF 為鈍角且OP長

度為正整數的動點 P共有                  種可能性。 

 

4. 設  
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＝
－

，二階方陣 X、Y滿足 X＋Y＝I且 XY＝O，其中  

1 0

0 1
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＝ 、  

0 0

0 0
O

 
 
 

＝ 。 

若存在實數 a＞b使得 A＝aX＋bY，則 ba 之值為                  。 

 

5. 小美每天早上起床後必先完成洗臉、刷牙、穿衣服、穿裙子、戴隱形眼鏡和吃早餐等六件事情，其中洗臉後才能戴隱

形眼鏡，刷牙和洗臉後才會吃早餐，例如：洗臉→穿衣服→穿裙子→刷牙→戴隱形眼鏡→吃早餐。請問小美完成這六

件事情，依前後順序的不同，共有__________種方法。 

 

6. 由正整數 1至 20等 20個數字中，甲任意取出兩個相異數a與b之後，再由乙任意取出另兩個相異數c與d。若每一個

數字被取出的機會均等，則在已知a b 為偶數的條件下，c d 為奇數的機率為__________。 

 

7. 設 n為正奇數，黑箱中有 n枚硬幣，其中 1枚兩面都是人頭（Head），1枚兩面都是字（Tail），其餘的硬幣都是一面人

頭和一面字。已知每個硬幣被取出的機會均等，每個硬幣兩面放在手心後朝上的機會也是均等的；將手伸入箱中握住

三枚硬幣，取出後將手打開，在此三枚硬幣朝上的面是 2個人頭和 1個字的條件下，若此三硬幣的另一面是 1個人頭

和 2個字的機率為
  

4

7
，則正奇數 n＝                  。 

 

8. 設 ( )A  、 ( )B  、 ( )C  為複數平面上不共線的三點，都不在實軸上，   、 、 皆不為零，若   4AC＝ 且
2 2 24 5 2 ( 4 )     ＋ ＋ ＝ ＋ ，則  AB＝                  。 
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9. 設 ( )f x 為三次多項式函數，其圖形通過( 1 , 2 )、( 5 , 8 )、( 9 , 11 )， 

則
9

1
( )f x dx 之值為                  。 

 

10. 設多項式函數 ( )y f x＝ 滿足 3 2

1
( ) 4 12 8 20 ( )

x

f x x x x f t dt＝ － ＋ ＋ － ， 

則 ( )f x ＝                  。 

 

11. 設 ,a b為非零實數，若實係數多項式 ( )y f x 的圖形之反曲點為 ( , 5)b 且 ( ) ( 1)( 3)f x a x x    ，則
4

0
( )f x dx 之值為

__________。 

 

12. 設a為實數，已知兩函數  
1

2

0
( ) 4 3 4 ( )f x x ax t f t dt    與  2

0
( ) 4 ( 1) ( )

x

g x x x a t g t dt      。若 ( ) ( ) 0f x x g x  

有兩相異實根與 ，其中  ，則  2 21
3 2x ax a dx



 
 

  之最小值為__________。 

 

13. 已知三角形 ABC的重心為點G ，且 7GB  ， 3GC  ，若點G 至直線BC的距離為 2，則GA之長為__________。 

 

 

14. 已知梯形 ABCD中， 5AD  ， 10BC  ，且 / /AD BC， 120ADC  。若梯形 ABCD有一個內切圓（與四個邊都相切

的圓），則梯形 ABCD的面積為__________。 

 

15. 在坐標平面上，設點O為原點，圓 2 2: ( 4 2) ( 4 2) 16x y     之圓心為點C。若點M 在圓上且與平面上另兩點P

與Q滿足以下向量的關係式： 

＋ ＝ ＋2 ＝ ，則PQ之長度的最大值為__________。 

 

16. 已知一四邊形的紙張 ABCD，其中 90A C    ， 10AD  ， 5CD  。 

沿著BD摺起平面 ABD，使得點 A在平面BCD的投影點P落在BC上，若摺起後四面體 ABCD的體積為 20， 

則摺起後點B到平面 ACD的距離為__________。 

 

 

二、計算證明題（計2題，每題10分，共20分）： 

 

1. 設數列 na＜ ＞的遞迴關係式為 1

1

1

3 ( )  n n

a

a sin a , n




  ＋

＝

＝ N
， 

(1)請說明 na＜ ＞是否為有界數列？ (3分) 

(2)請判斷 na＜ ＞是否為遞增數列或遞減數列？請證明之。(4分) 

(3)求 n
n
lim a


＝？(3分) 

 

2. 在坐標平面上，設點O為原點，已知橢圓
2 2

2 2
: 1

x y

a b
   ，其中 0a b  。若 ,P Q為橢圓上任意兩點， 

試求 OPQ 面積之最大值。（10分） 



准考證號碼：   

 

國立嘉義女子高級中學 112學年度第 1次教師甄選初試答案卷 

科目：數學科 

時間：112/6/20(二)19：00~20：30 計 90分鐘。 

說明：1.本試題卷共有 2張 2頁計有兩大題試題。答案請書寫於答案紙(2張 2面)。 

2.請核對本試題卷右上角准考證號碼是否正確。 

3.可利用試題卷空白處書寫或計算。 

4.試題卷須連同答案卷一併繳回，請勿書寫姓名。 
                                                                                                        

 

一、填充題（計16題，每題5分，共80分，全對才計分）： 
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准考證號碼：   

 

 

              彌封線          彌封線               彌封線               彌封線               彌封線                 

 

二、計算證明題（計2題，每題10分，共20分）： 

題號 作答區 

1 

 

2 

 


